MATEMÁTICAS II (Bachillerato L.O.G.S.E.)

Prueba de Acceso a la Universidad. Distrito Unico de Andalucía. 1996.

Elige entre realizar únicamente los cuatro ejercicios de la Opción A o bien únicamente los cuatro ejercicios de la Opción B, sin mezclar los de una opción con los de otra. Cada ejercicio vale 2'5 puntos. Contesta las preguntas razonando tus conclusiones; la mera respuesta numérica no vale para obtener la puntuación máxima de cada apartados. Por favor, escribe de forma ordenada y con letra clara.

Opción A

EJERCICIO 1. La capacidad de concentración de una saltadora de altura en una reunión atlética de tres horas de duración viene dada por la función f: [0, 3] ( IR definida por f(t)=300t(3 – t) donde t mide el tiempo en horas.

(1) [1 PUNTO]. Calcula los intervalos en los cuales la capacidad de concentración aumenta y los intervalos en los que disminuye. ¿Cuándo es nula?

(2) [0.75 PUNTOS]. ¿Cuál es el mejor momento, en términos de su capacidad de concentración, para que la saltadora pueda batir su propia marca?

(3) [0'75 PUNTOS]. Representa gráficamente la función de capacidad concentración. 
          Junio 1996
EJERCICIO 2 [2'5 PUNTOS]. Las gráficas (i), (ii) y (iii) corresponden, no necesariamente por ese orden, a las de una función derivable f, su función derivada f' y una primitiva F de f. Identifica cada gráfica con su función justificando la respuesta. 
Junio 1996
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EJERCICIO 3. (1) [1 PUNTO]. Si A y B son dos matrices cuadradas y del mismo orden, ¿es cierta en general la relación (A + B)2 = A2 + 2AB + B2? Justifica la respuesta.

(2) [1'5 PUNTOS]. Calcula, según los valores de a, el rango de la matriz
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EJERCICIO 4. [2'5 PUNTOS]. Desde el origen de coordenadas pueden trazarse dos rectas tangentes a la circunferencia que tiene su centro en el punto (3,0) y cuyo radio vale 
[image: image3.wmf]2

3

. ¿Cuáles son las ecuaciones de dichas rectas tangentes?
Junio 1996
MATEMÁTICAS II (Bachillerato L.O.G.S.E.)

Prueba de Acceso a la Universidad. Distrito Unico de Andalucía. 1996.

Opción B

EJERCICIO 1. Una. partícula se mueve a lo largo de la gráfica de la curva   
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En el punto P = (2, ‑ 4/3) la abandona y sigue desplazándose a lo largo de la recta tangente a dicha curva.

 (1) [1 PUNTO]. Halla la ecuación de dicha recta tangente.

(2) [0'5 PUNTOS]. Si el desplazamiento es de izquierda a derecha, encuentra el punto en el que la partícula encuentra al eje OX.

(3) [1 PUNTO]. Si el desplazamiento es de derecha. a izquierda, encuentra el punto en el que la partícula encuentra a la asíntota vertical más próxima al punto P.
Junio 1996
EJERCICIO 2 [2'5 Puntos]. De una función integrable f: [ ‑ 1,1] ( IR se sabe que para cada punto x de dicho intervalo se tiene     | f(x) | ( 1 + x2.

De los números -3, ‑2, ‑1, 2'5 y 2'75. ¿cuáles pueden ser el valor de la integral 
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 ? Justifica la. respuesta.



Junio 1996
EJERCICIO 3. Considera el sistema de ecuaciones

2x - 2y-z = 4,

x + 2y - 2z = -1

x – z = 1. 




Junio 1996
(1) [0,75 PUNTOS]. ¿Existe una solución del mismo en la que y = 0?

(2) [0,75 PUNTOS] Resuelve el sistema homogéneo asociarlo al sistema dado. 
(3) [1 PUNTO] Haz una interpretación geométrica tanto del sistema dado como de sus soluciones. 
   
EJERCICIO 4 [2'5 PUNTOS]. Se tiene un paralelogramo uno de cuyos vértices es el punto (3,2) y dos de cuyos lados se encuentran contenidos, respectivamente, en las rectos r y .s de ecuaciones



r ( 2x + 3y - 7 = 0, 

s ( x - 3y + 4 = 0.

Halla las ecuaciones de las rectas sobre las que se encuentran los otros dos lados.
Junio 1996
MATEMÁTICAS II (Bachillerato L.O.G.S.E.)

Prueba de Acceso a la Universidad. Distrito Unico de Andalucía. 1996.

Opción A

EJERCICIO 1 [2'5 PUNTOS]. En un terreno llano se desea acotar una parcela rectangular usando 80 m. de tela metálica para vallarla, pero dejando en uno de sus lados una abertura de 20 m. sin vallar tal como se muestra en la figura: 


   abertura


Halla las dimensiones de la parcela rectangular de área máxima que puede acotarse de esa manera y el valor de dicha área. 



Sept 1996
EJERCICIO 2. Las coordenadas (a, b) del centro de gravedad de una lámina de densidad uniforme que está limitada por la curva y = sen(x) y la porción del eje OX comprendida entre x = 0 y x = (/2, vienen dadas por: 
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(1)[1 PUNTO]. Describe el método de integración por partes.

(2) [1'5 PUNTOS]. Utiliza dicho método para calcular el centro de gravedad de la lamina sabiendo que
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                Sept 1996
EJERCICIO 3 [2'5 PUNTOS]. Del sistema de dos ecuaciones con dos incógnitas

ax + by + 1 = 0,

a'x + b'y + c = 0,

se sabe que x = 1, y = 2 es una solución y que x = 7, y = 3 es otra solución. ¿Qué puede afirmarse respecto de las soluciones del sistema?, ¿cuántas tiene?, ¿cuáles son?



Sept 1996
EJERCICIO 4. Considera los puntos A = (2,‑1, ‑ 2) y B = ( ‑ 1, ‑ 1,2).

(1) [1 PUNTO]. Determina los puntos del segmento AB que lo dividen en tres segmentos iguales.

(2) [1'5 PUNTOS]. Encuentra un punto C sobre la recta r de ecuaciones
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de forma que el triángulo ABC sea rectángulo en C.





Sept 1996
MATEMÁTICAS II (Bachillerato L.O.G.S.E.)

Prueba de Acceso a la Universidad. Distrito Unico de Andalucía. 1996.

Opción B

EJERCICIO 1 [2'5 PUNTOS|. Se toma una cuerda de 5 metros de longitud y se unen los extremos. Entonces podemos construir con ella triángulos isósceles de diferentes medidas. Calcula, de manera razonada, las dimensiones del que tiene mayor área. 



Sept 1996
EJERCICIO 2. [2'5 Puntos]. Las gráficas (a), (b) y (c) corresponden, respectivamente, a tres funciones derivables f, g y h. ¿Podrían representar las gráficas (r), (s) o (t) a las gráficas de f', g' o h' (no necesariamente en ese orden) Justifica tu respuesta en cada caso.

[image: image10.jpg]



Sept 1996

Solucion:  a’=s   ;    b’=t   ;  c’=r
EJERCICIO 3. Un punto M se muevo en el espacio tridimensional de manera que en un instante de tiempo t se encuentra en el punto ( l + t, 3 + t, 6 + 2t )

(1) [0'5 PUNTOS]. ¿Es esta trayectoria una línea recta? Si es así, escribe sus ecuaciones de dos formas distintas.

(2) [1 PUNTO]. Halla el instante de tiempo en el que el punto está en el plano dado por la ecuación           x - 2y + z - 7 = 0.

(3) [1 PUNTO]. Halla la ecuación de la recta que corta perpendicularmente a la trayectoria de M y pasa por el punto (1,1,0).




Sept 1996
EJERCICIO 4. (1) [1 PUNTO]. Sean A y B dos matrices cuadradas del mismo orden que tienen inversa. Razona si su producto A(B también tiene inversa. 

(2) [1'5 PUNTOS]. Dadas las matrices        
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determina si C(D tiene inversa y. en ese caso. hállala.
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Pruebas de Aptitud para el Acceso a la Universidad de los Alumnos de LOGSE

Examen de Matemáticas II

Opción A

EJERCICIO l. (1) [1 PUNTO]. Dibuja el recinto limitado por las curvas de ecuaciones

y = sen(3x),
  
      y = cos(x),           x=0
   y        x=( / 3.

(2) [1,5PUNTOS] Calcula el área del recinto descrito en el apartado anterior.
Junio 97
EJERCICIO 2. Sea  f’ la función derivada de una función derivable f : IR—IR. Se sabe que es f’ es continua y que 

(i) f'(0)=0,   f'(2) = 1,    f'(3) = 0,     f'(4) =-1,     f'(5) = 0;

(ii) f’ es estrictamente creciente en los intervalos (-(,2) y (4,+();

(iii) f' es estrictamente decreciente en el intervalo  (2,4);

(iv) la recta de ecuación y = 2x + 3 es una asíntota oblicua de f' cuando x(+(.

(1) [1,25 PUNTOS] Esboza la gráfica de f '.

(2) [1,25 puntos  ¿En que valores de x alcanza f sus máximos y mínimos relativos?
Junio 97
EJERCICIO 3. [2'5 PUNTOS]. Calcula, describiendo el procedimiento empleado, las ecua​ciones de una recta que pasa por el origen de coordenadas y es paralela a la recta en que se cortan los planos

(1 : x – y + 2z + 1 = 0
       y          (2 : x + 3y – z + 2 = 0

Junio 97
EJERCICIO 4. Considera el sistema

x – y + z = 1.

3x - 4y – 2z = ‑3.

(1 ) [1 PUNTO] Añade una ecuación al sistema anterior de modo que el sistema resultante sea incompatible.

 (2) [1,5 PUNTOS] Si añadimos al sistema dado la ecuación mx + y - z = -1 determina para que valores del parámetro  m el sistema resultante es compatible indeterminado y resuélvelo.

Junio 97

Pruebas de Aptitud para el Acceso a la Universidad de los Alumnos de LOGSE

Examen de Matemáticas II

Opción B

EJERCICIO 1.  Determina el dominio y la expresión de la función derivada de cada una de las siguientes funciones:

(1) [0'5 PUNTOS]. f: IR( IR es la función cuya gráfica es la recta que pasa por los puntos   P = (0,5)  y  Q = (5,0).

(2) [1 PUNTO]. g: IR (IR dada por g(x) = | x+1 | x

(3) [1 PUNTO]. h: IR ( IR dada por h(x) = x | x |.

Junio 97
EJERCICIO 2. La figura siguiente representa la gráfica de una función f: [0, 7]( IR
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Sea F: [0, 7]( IR la función definida por F(x) =
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(1) [1 PUNTO] Calcula F(4) y F(7)

(2) [1'5 PUNTOS]. Dibuja la gráfica de F explicando cómo lo haces.

Junio 97
EJERCICIO 3. Sean las rectas
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(1) [1 PUNTO].¿Para qué valor de m están r y s contenidas en un mismo plano? 

(2) [1'5 PUNTOS]. En el caso en que m = 1, halla la ecuación de la recta que pasa por punto A = (1,1,2) y corta a r y a s.


Junio 97
EJERCICIO 4. [2'5 PUNTOS]. Una tienda vende una clase de calcetines a 1.200 ptas. par. Al llegar las rebajas, durante el primer mes realiza un 30% de descuento sobre el precio inicial y en el segundo mes un 40% también sobre el precio inicial. Sabiendo que vende total de 600 pares de calcetines por 597.600 ptas. y que en las rebajas ha vendido la mitad de dicho total, ¿a cuantos pares de calcetines se les ha aplicado el descuento del 40%?










Junio 97
Pruebas de Aptitud para el Acceso a la Universidad de los Alumnos de LOGSE

Examen de Matemáticas II

Elige entre realizar únicamente los cuatro ejercicios de la Opción A o bien únicamente 1os cuatro ejercicios de la Opción B, sin mezclar los de una opción con 1os de otra. Cada ejercicio vale 2'5 puntos. Contesta las preguntas razonando tus conclusiones; la mera respuesta numérica no vale para obtener la puntuación máxima de cada apartado. Por favor, escribe de forma ordenada y con letra clara. Se permite el uso de calculadoras.

Opción A

EJERCICIO 1. La velocidad de un móvil que parte del origen viene dada en m/s. por 1a gráfica
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Sept 1997
( 1 ) [1'5 PUNTOS]. Calcula la función espacio recorrido.

(2) [0'5 PUNTOS]. Dibuja la gráfica de la función espacio recorrido.

(3) [0'5 PUNTOS]. Prueba que el área bajo la curva que da la velocidad coincide con el espacio total recorrido.

EJERCICIO 2. (1) [1'5 PUNTOS]. Halla el punto P de la gráfica de la función f definida para x (- 3 por 
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2

)

(

+

=

x

x

f

 que está más próximo al origen de coordenadas.

(2) [1PUN'I'O]. Determina la ecuación de la recta tangente a la gráfica de f en P.
Sept 1997
EJERCICIO 3. (1) [1'75 PUNTOS]. Determina según los valores del parámetro ( cuando tiene solución el sistema

(x + y + z =  (2

( x + (1 - () y + (( - l) z = (2
( x + y + ( z = 2 (2

(2) [0'75 PUNTOS]. Resuélvelo cuando sea compatible indeterminado.


Sept 1997
EJERCICIO 4. Una circunferencia con centro en el punto C = (5 ,3) es tangente a la recta que pasa por el punto P = (0, 2) y es paralela a la bisectriz del primer  cuadrante. 

(1) [1'25 PUNTOS]. Calcula el punto de tangencia. 

(2) [1'25 PUNTOS]. Halla la ecuación de la circunferencia.
Sept 1997
Pruebas de Aptitud para el Acceso a la Universidad de los Alumnos de LOGSE

Examen de Matemáticas II

Opción B

EJERCICIO 1. (1) [1 PUNTO]. Halla la recta tangente a la curva de  ecuación y = x3- 3x en el punto de abscisa x = ‑1. 
Sept 1997
(2) [1'5 PUNTOS]. Dibuja el recinto limitado por dicha recta tangente y la curva dada y calcula su área.

EJERCICIO 2. (1) [1 PUNTO]. Describe el método de integración por cambio de variable 

(2) [1'5 PUNTOS]. Usa el cambio de variable t = tg(x) para hallar
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Sept 1997
EJERCICIO 3. Por la abertura A de mecanismo de tubos de la figura se introducen 50 bolas que se deslizan hasta salir por B. Sabemos que por el tubo W han pasado 10 bolas.

[image: image19.jpg]



(1) [1 PUNTO]. Justifica si es posible hallar el número de bolas que pasan exactamente por cada uno de los tubos X, Y y Z.

(2) [0'5 PUNTOS]. Supongamos que podernos controlar el número de bolas que pasan por el tubo Y. Escribe las expresiones que determinan el número de bolas que pasan por los tubos X y Z en función de las que pasan por Y.

(3) [1 PUNTO]. Se sabe un dato nuevo: por Y circulan 3 veces más bolas que por Z, ¿ cuantas circulan por X, Y y Z?
Sept 1997
EJERCICIO 4. (1) [1 PUNTO]. Define el concepto de producto escalar de vectores y enuncia tres de sus propiedades.

(2) [1'5 PUNTOS]. Encuentra un vector w cuya primera componente sea 2 y que sea perpendicular a los vectores u = (1,‑1, 3) y  v = (0,1, ‑ 2).


Sept 1997

Pruebas de Aptitud para el Acceso a la Universidad de los Alumnos de LOGSE

Examen de Matemáticas II

Opción A

EJERCICIO 1 [2'5 PUNTOS]. Haciendo el cambio de variable t = ex, calcula   
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Junio 1998

EJERCICIO 2 [2'5 PUNTOS]. Se sabe que la función f: [0, 5] ( IR dada por 
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es derivable en el intervalo (0, 5) y verifica f(0) = f(5). ¿Cuánto valen a, b y c?
Junio 1998
EJERCICIO 3 [2'5 PUNTOS]. Halla el punto Q simétrico del punto P = (2, 0,1) respecto de recta r que pasa por el punto A = (0, 3, 2) y es paralela a la recta s de ecuaciones 
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Junio 1998

EJERCICIO 4. Considera las matrices
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(1) [1'5 PUNTOS]. Determina si A y B son invertibles y, en su caso, calcula la matriz inversa. 

(2) [1 PUNTO]. Resuelve la ecuación matricial BA –A2 = AB - X. 
Junio 1998
Pruebas de Aptitud para el Acceso a la Universidad de los Unos de LOGSE

Exalten de MATEMÁTICAS II

Opción B


EJERCICIO 1 [2'5 PUNTOS]. Dos partículas A y B se mueven en el plano XOY. En cada instante de tiempo t las posiciones de las partículas son, respectivamente,  
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÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

-

-

)

1

(

2

3

),

1

(

2

1

  

t

t

A

        y     B (2 ‑ t, 0)

Determina el instante t0 en el que las partículas están más próximas entre sí y a que distancia se hallan una de otra en ese instante.
Junio 1998
EJERCICIO 2 (1) [1 PUNTO]. Calcula la integral
[image: image26.wmf]ò

dx

x

x

3

))

(cos(

)

sen(

 realizando el cambio de variable cos(x)= t.

(2) [1 PUNTO]. Calcula la misma integral que en el apartado anterior pero haciendo el cambio de variable tg(x) = u.

(3) [0'5 PUNTOS]. ¿Se obtiene el mismo resultado en ambos casos? Justifica la respuesta.
    Junio 1998
EJERCICIO 3 Considera la circunferencia de ecuación x2 + y2 = 13 

(1) [0'5 PUNTOS]. Represéntala indicando su centro y su radio.

(2) [2 PUNTOS]. Halla el área de la figura limitada por las tres rectas siguientes:

(a) la recta tangente a la circunferencia en el punto A = (3, 2), 

(b) la recta normal a la circunferencia en el punto A,

(c) el eje de abscisas.



Junio 1998
EJERCICIO 4. (1) [1'5 PUNTOS] El determinante   
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Comprueba esta afirmación sin desarrollarlo e indicando las propiedades de los determinantes que apliques.

(2) [1 PUNTO]. Determina todos los valores de a para los que las tres columnas del determinante anterior representan vectores linealmente dependientes. Justifica la respuesta. 
Junio 1998
Pruebas de Aptitud para el Acceso a la Universidad de los alumnos de LOGSE

Examen de MATEMÁTICAS II

Opción A

EJERCICIO l (1) [1 PUN'I'O]. Dibuja la región limitarla por la gráfica de la función f: [0.1]( IR definida por f(x ) = Ln (l + x), la recta tangente a la gráfica de f en el origen y la recta x = 1. 

(Nota: Ln(t) es el logaritmo neperiano de t)  

(2) [1'5 PUNTOS]. Halla el área de dicha región.
Sept 1998
EJERCICIO 2.  La población de una colonia de aves evoluciona con el tiempo t, medido en años, según la función P: [2,12] ( IR  dada por
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(1) [1'5 PUNTOS]. Representa gráficamente la función P e indica en que periodos de tiempo crece o decrece la población.

(2) [0'5 PUNTOS]. Indica los instantes en los que la población alcanza los valores máximo y mínimo.

(3) [0'5 PUNTOS]. Si la población evolucionara a partir de t = 12 con la misma función que para 10<t(12, ¿llegaría a extinguirse? Justifica la respuesta dando, en caso afirmativo, el instante de la extinción. 
Sept 1998
EJERCICIO 3. Sea C la matriz, que depende de un parámetro m. dada por
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(1) [1 PUNTO]. ¿Para qué valores del parámetro m no tiene inversa la matriz C ? 

(2) [1 5 PUNTOS]. Calcula la matriz inversa de C para m = 2. 

Sept 1998
EJERCICIO 4. Sea ( el plano de ecuación  (( 3x - 2y - 6z = 1 y sea r la recta dada en forma paramétrica por     r  ( (x, y, z) = (1, 0, 1) + ( (2, ‑1, 1)          (((IR)

(1) [0'5 PUNTOS]. ¿Cómo se define la relación de paralelismo entre una recta y un plano?

(2) [0'75 PUNTOS]. En el caso concreto de la recta r y el plano (, ¿cómo averiguarías si son paralelos? Comprueba si lo son.

(3) [0'5 PUNTOS]. ¿Cómo se define la relación de perpendicularidad entre una recta y un plano?

(4) [0'75 PUNTOS]. En el caso concreto de la recta r y el plano (, ¿cómo averiguarías si son perpendiculares? Comprueba si lo son. 


Sept 1998
Pruebas de Aptitud para el Acceso a la Universidad de los alumnos de LOGSE

Examen de MATEMÁTICAS II

Opción B

EJERCICIO 1 [2'5 PUNTOS]. Sea. f: IR ( IR la función dada por f(x) = ax3 + bx2 + cx + d. Calcula a, b, c y d sabiendo que la. gráfica de f tiene un punto de inflexión en Q = ( ‑ 1, 3) y que la tangente a dicha gráfica en el punto M = (0,1) es horizontal. 
Sept 1998
EJERCICIO 2 [2'5 PUNTOS]. 
Dibuja y calcula el área del recinto limitado por la curva de ecuación 
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y las rectas de ecuaciones x = 1 e y = 3x + 2. 




Sept 1998
EJERCICIO 3. Considera el punto P = ( ‑ 1, 2, 1).

(1) [1 PUNTO]. Determina un punto Q del plano (( -3x + y + z + 5 = 0 de forma que el vector PQ sea perpendicular al plano (.

(2) [1 PUNTO]. Determina un punto M de la recta 
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 de forma que el vector MP sea paralelo al plano (.

(3) [0'5 PUNTOS]. Calcula el área del triángulo MPQ. 




Sept 1998
EJERCICIO 4 [2'5 PUNTOS]. En un supermercado se ofrecen dos lotes formados por distintas cantidades de los mismos productos.

· El primer lote está compuesto por una botella de cerveza, tres bolsas de cacahuetes y siete vasos y su precio es de 565 ptas.

· El segundo lote está compuesto por una botella de cerveza, cuatro bolsas de cacahuetes y diez vasos y su precio es de 740 ptas.

Con estos datos, ¿podrías averiguar cuánto debería valer un lote formado por una botella de cerveza, una bolsa de cacahuetes y un vaso? Justifica la respuesta.
Sept 1998
UNIVERSIDADES DE ANDALUCIA


PRUEBAS DE ACCESO A LA UNIVERSIDAD
MATEMATICAS II

Instrucciones:  a) Duración: 1 HORA y 30 MINUTOS.

b) Debes elegir ende realizar únicamente los cuatro ejercicios de la Opción A o bien realizar únicamente los cuatro ejercicios de la Opción B.

c) Contesta de forma razonada, escribe ordenadamente y con letra clara

d) Puedes usar calculadora (puede ser programable o tener pantalla gráfica).

Opción A

EJERCICIO 1. Considera la función f : (( ( definida en la forma  f(x) = 1 + x |x|.
(1) [1 punto]. Halla la derivada de f.

(2) [0'5 puntos]. Determina los intervalos de crecimiento y de decrecimiento de f.
(3) [1 punto]. Calcula 
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                        (Junio 99)
EJERCICIO 2 [2'5 puntos]. De la función f : (( (  definida por f(x) = ax3+bx2+cx+d  se sabe que tiene un máximo relativo en x = 1, un punto de inflexión en (0, 0) y que 
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(Junio 99)
EJERCICIO 3 [2’5 puntos]. Halla el punto del plano de ecuación x - z = 3 que está más cerca del punto         P = (3, 1, 4) así como la distancia entre el punto P y el plano dado.
(Junio 99)

EJERCICIO 4. Considera la matriz 
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    donde a, b y c son no nulos.

(1) [1 punto]. Determina el número de columnas de A que son linealmente independientes.

(2) [1'5 puntos]. Calcula el rango de A y razona si dicha matriz tiene inversa.
(Junio 99)

Solución 4: |A|=0 y  det 
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= -3ab ( 0 ( Luego dos columnas independientes. Y el rango de A es dos. La matriz no tiene inversa.

UNIVERSIDADES DE ANDALUCIA


PRUEBAS DE ACCESO A LA UNIVERSIDAD
MATEMATICAS II

Opción B

EJERCICIO 1. (1) [1 punto]. Dibuja la región limitada por la curva de ecuación V = x(3 – x) y la recta de ecuación y = 2x—2.

(2) [1'5 puntos]. Halla el área de la región descrita en el apartado anterior.  (Junio 99)

EJERCICIO 2 [2’5 puntos]. Dada la función f: [1,e] (( definida por f(x)= 
[image: image36.wmf])
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(donde Ln(x) es el logaritmo neperiano de x), determina cuál de las rectas tangentes a la gráfica de f  tiene la máxima pendiente.                 (Junio 99)

EJERCICIO 3. Sean los vectores   u = (‑1,2,3),   v = (2,5,‑2),   x = (4,1,3)  y   z = (4,1,‑8).

(1) [1 punto]. ¿Se puede expresar x como combinación lineal de u y v? Si es así, escribe dicha combinación lineal; si no es así, explica por qué.

 (2) [1 punto]. ¿Se puede expresar z como combinación lineal de u y v? Si es así, escribe dicha combinación lineal; si no es así, explica por qué.

(3) [0'5 puntos]. ¿Son u, v y z linealmente independientes? Justifica la respuesta.           (Junio 99)

EJERCICIO 4. (1) [2 puntos]. Calcula un puesto R de la recta s dada por


[image: image37.wmf]î

í

ì

=

-

-

-

=

-

-

º

0

7

3

0

5

z

y

x

y

x

s

             (Junio 99)

que equidiste de los puntos P = (1, 0, ‑ 1) y  Q = (2, 1, l).

(2) [0'5 puntos]. Calcula el área del triángulo determinado por los puntos P, Q y R.

UNIVERSIDADES DE ANDALUCIA


PRUEBAS DE ACCESO A LA UNIVERSIDAD
MATEMATICAS II

Instrucciones:  a) Duración: 1 HORA y 30 MINUTOS.

b) Debes elegir ende realizar únicamente los cuatro ejercicios de la Opción A o bien realizar únicamente los cuatro ejercicios de la Opción B.

c) Contesta de forma razonada, escribe ordenadamente y con letra clara

d) Puedes usar calculadora (puede ser programable o tener pantalla gráfica).

	PRIVATE
Opción A


EJERCICIO 1 [2'5 puntos]. Calcula el valor de la integral 

[image: image38.png]


            Sept 1999
EJERCICIO 2. Considera la curva de ecuación  y = x2 - 2x + 3. 

(1) [1'5 puntos]. Halla una recta que sea tangente a dicha curva y que forme un ángulo de 45º con el eje de abcisas. 

(2) [1 punto] ¿Hay algún punto de la curva en el que la recta tangente sea horizontal? En caso afirmativo, halla la ecuación de dicha tangente; en caso negativo, explica por qué.            Sept 1999
EJERCICIO 3 [2'5 puntos]. Prueba que todos los planos de la familia 

(3+() x + (3-() y + (5-2() z = (
(con ((() contienen una misma recta y halla unas ecuaciones paramétricas de dicha recta.    Sept 1999
EJERCICIO 4. Considera la matriz 

[image: image39.png]_fo10
101




(1) [1 punto]. Calcula AtA y AAt donde At denota la matriz traspuesta de A. 
(2) [1'5 puntos]. Siendo X una matriz columna, discute y, en su caso, resuelve la ecuación matricial 

AAt X= (X

según los valores del parámetro real (.





Sept 1999


UNIVERSIDADES DE ANDALUCIA


PRUEBAS DE ACCESO A LA UNIVERSIDAD
MATEMATICAS II

	PRIVATE
Opción B


EJERCICIO 1. (1) [1 punto]. Halla las asíntotas de la gráfica de la función definida para x > 0 por 

[image: image40.png]=
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(2) [1 punto]. Halla las regiones de crecimiento y de decrecimiento de f indicando sus máximos y mínimos locales y globales si los hay. 

(3) [0'5 puntos]. Esboza la gráfica de f. 




Sept 1999
EJERCICIO 2 [2'5 puntos]. Encuentra la función derivable   f : [ -1, 1] ( (y 
  que cumple f(1) = -1 
[image: image41.png]-2x s ~1<x<0
-1 s 0<x<1
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Sept 1999
EJERCICIO 3 [2'5 puntos]. Clasifica el siguiente sistema de ecuaciones según los valores del parámetro (,

[image: image42.png]A+ Ax+ y + z
x HArAy+ oz o=A
X+ oy 41+ A






Sept 1999
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Sept 1999EJERCICIO 4. (1) [1'75 puntos]. Halla la ecuación de la circunferencia cuyo centro es el punto C=(3,2) y una de cuyas rectas tangentes tiene de ecuación 4x – 3y – 5 = 0
(2) [0'75 puntos]. Determina si el punto X=(3,3) es interior, es exterior o está en la circunferencia. 

 Selectividad 2000. Andalucía.  MATEMÁTICAS Ciencias Naturaleza.   

JUNIO 2000. 



Se deben elegir UNA opción. El tiempo máximo para desarrollar el examen es de 1 hora 30 minutos. Se puede utilizar calculadora programable o con pantalla gráfica. 



OPCIÓN A 


EJERCICIO 1 

(a) 1 punto Dibuja el recinto limitado por las curvas 

y = e x + 2,   y = e- x,     y   x = 0

(b) 1.5 puntos Halla el área del recinto considerado en el apartado anterior. 

EJERCICIO 2 Un objeto se lanza verticalmente hacia arriba desde un determinado punto. La altura en metros alcanzada al cabo de t segundos, viene dada por 

h(t) = 5 - 5t - 5 e - 2t 

(a) 1.5 puntos Calcula el tiempo transcurrido hasta alcanzar la altura máxima y el valor de ésta.
(b) 1 punto Teniendo en cuenta que la velocidad es v(t) = h´(t), halla la velocidad al cabo de 2 segundos. 

EJERCICIO 3 2.5 puntos Determina la ecuación de la circunferencia que pasa por los puntos A = (1,6) y B = (5,2) y tiene su centro sobre la recta y = 2 x 

EJERCICIO 4 2.5 puntos Dada la matriz 
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 Selectividad 2000. Andalucía.  MATEMÁTICAS Ciencias Naturaleza.   

JUNIO 2000. 



Se deben elegir UNA opción. El tiempo máximo para desarrollar el examen es de 1 hora 30 minutos. Se puede utilizar calculadora programable o con pantalla gráfica. 



OPCIÓN B

 EJERCICIO 1 2.5 puntos Se dispone de 288.000 pesetas para vallar un terreno rectangular colindante con un camino recto. Si el precio de la valla que ha de ponerse en el lado del camino es de 800 pts/metro y el de la valla de los restantes lados es de 100 pts/metro, ¿cuáles son las dimensiones y el área del terreno rectangular de área máxima que se puede vallar?

EJERCICIO 2 2.5 puntos Determina a, b y c para que la curva de ecuación 
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EJERCICIO 3 Los puntos A = (3,3,5) y B = (3,3,2) son vértices consecutivos de un rectángulo ABCD. El vértice C consecutivo de B está en la recta de ecuaciones 
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(a) 1.75 puntos Determina el vértice C.
(b) 1.75 puntos Determina el vértice D. 

EJERCICIO 4 Considera la matriz 
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(a) 1 punto halla los valores de ( para que los que la matriz A no tiene inversa.
(b) 1.5 puntos Tomando (=1, resuelve el sistema escrito en forma matricial 
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UNIVERSIDADES DE ANDALUCIA


PRUEBAS DE ACCESO A LA UNIVERSIDAD
MATEMATICAS II

Instrucciones:
a) Duración: 1 hora y 30 minutos.


b) Tienes que elegir entre realizar únicamente los cuatro ejercicios de la Opción A o bien realizar únicamente los cuatro ejercicios de la Opción B.


c) La puntuación de cada pregunta esta indicada en las mismas.


d) Contesta de forma razonada y escribe ordenadamente y con letra clara.


e) Puedes usar calculadora (puede ser programable o tener pantalla gráfica), pero todos los procesos conducentes a la obtención de resultados deben estar suficientemente justificados.

Opción A

Ejercicio 1. ['2'5 puntos] Considera la funci6n  f : R ‑-‑> R definida por f (x)=  2 + x - x2. Calcula (, (<2, de forma que   
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Sol (=-1                       Sept 2000
Ejercicio 2. [2'5 puntos] Calcula     
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Ejercicio 3.
(a) [1'5 puntos] Halla la ecuación de la circunferencia que pasa por los puntos (0,2), (0,‑2) y (‑ 1, 1).

(b) [1 punto] Determina los valores de m. tales que el punto (3, m) este en la circunferencia determinada en (a).                                         Sept 2000
Ejercicio 4. Considera el sistema de ecuaciones

3x + 2y - 5z = 1

4x + y - 2z  = 3

2x - 3y + az =  b

(a) [1'75 puntos] Determina a y b sabiendo que el sistema tiene infinitas soluciones.

(b) [0'75 puntos] Resuelve el sistema resultante.                                 Sept 2000
UNIVERSIDADES DE ANDALUCIA


PRUEBAS DE ACCESO A LA UNIVERSIDAD
MATEMATICAS II

Opción B

Ejercicio 1. [2'5 puntos] Determina el valor de las constantes a, b y c sabiendo quo la gráfica de la funci6n f : R ‑‑> R definida por f (x) = x (ax2 + bx + c)  tiene un punto de inflexión en (‑2, 12) y que en dicho punto la recta tangente tiene por ecuación  10x + y + 8 = 0.                               Sept 2000
Ejercicio 2. [2'5 puntos]  Calcula el valor de a, positivo, para que el área encerrada entre la curva             y = (x – x2  y el eje de abscisas sea 36. Representa la curva que se obtiene para dicho valor de a. Sept 2000
Ejercicio 3. [2'5 puntos] Calcula el punto de la recta de ecuaciones    
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más cercano al punto A = (1, ‑1,1).                                            Sept 2000
Ejercicio 4. Considera la matriz


A  = 
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(a)  [1 punto] Determina para que valores del parámetro b existe A-1.

(b) [1'5 puntos] Calcula A‑1 para b = 2                                     Sept 2000.
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